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Θέμα 1ο  (20 μονάδες) 

Α. Να βρείτε την τιμή της παράστασης  
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Β. Να απλοποιήσετε τις παραστάσεις: 
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Θέμα 2ο  (25 μονάδες) 

Αν   1 α 2   και   3 β 4 , μεταξύ ποιων τιμών βρίσκονται οι παραστάσεις: 
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Θέμα 3ο  (25 μονάδες) 

Θεωρούμε τους πραγματικούς αριθμούς κ , λ  για τους οποίους ισχύει:  
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α. Να υπολογίσετε τις τιμές των  κ  και  λ . 

β. Να αποδείξετε ότι  
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 . Πότε ισχύουν οι ισότητες; 

γ. Να αποδείξετε ότι  
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 . (Χρησιμοποιήστε το ερώτημα β.) 

 

Θέμα 4ο  (30 μονάδες) 

Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ με βάση ΒΓ. Στις πλευρές ΑΒ και ΑΓ θεωρούμε 
σημεία Δ και Ε αντίστοιχα, ώστε ΒΔ = ΓΕ και έστω Μ το μέσο της ΔΕ. 

α. Να αποδείξετε ότι η ΑΜ είναι διχοτόμος της γωνίας µΑ . 

β. Να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα ΒΔΜ και ΓΕΜ είναι ίσα. 
γ. Προεκτείνουμε τη ΔΕ κατά ίσα τμήματα ΔΖ και ΕΗ. Να αποδείξετε ότι ΒΖ = ΓΗ.  

 

Καλή Επιτυχία 
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ΘΕΜΑ Α : 

Α.1. Να αποδείξετε ότι │α ∙ β │ = │α│ ∙ │β│ 

(Μονάδες  8) 

Α.2. Να δείξετε ότι αν δυο τόξα ενός κύκλου είναι ίσα, τότε και οι χορδές τους είναι 
ίσες.  

(Μονάδες 7) 

Α.3. Να χαρακτηρίσετε ως σωστή (Σ)  ή λανθασμένη (Λ) καθεμία από τις παρακάτω 
προτάσεις : 

i. Ισχύει η ισοδυναμία   α2 + β2 = 0      │α│ +│β│ = 0.  
 

ii. Αν  
α
β

< 1 , τότε θα ισχύει ότι   
ఉఈ > 1. 

 
iii. Δυο τρίγωνα που έχουν ίσες περιμέτρους είναι ίσα.  

 
 

iv. Ισχύει ότι  48 +  48+  48 + 48 = 49.   
 

v. Αν οι χορδές δυο τόξων ενός κύκλου είναι ίσες, τότε και τα τόξα είναι ίσα. 
 

(Μονάδες 10)  

ΘΕΜΑ Β: 

Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ με  ΑΒ  = ΑΓ.  Προεκτείνουμε τις πλευρές ΑΒ και 
ΑΓ κατά τμήματα ΑΖ και ΑΕ  αντίστοιχα, τέτοια ώστε ΑΕ = ΑΖ. Αν Μ είναι το μέσο 
της πλευράς ΒΓ,  Η  το σημείο τομής των τμημάτων ΕΜ και ΑΒ  και Θ το σημείο 
τομής των τμημάτων ΖΜ και ΑΓ,  να αποδείξετε ότι: 

i. Τα τρίγωνα ΒΕΜ και ΓΖΜ είναι ίσα.  
(Μονάδες 10) 

ii. Τα τρίγωνα ΗΑΕ και ΘΑΖ είναι ίσα.  
(Μονάδες 10) 

iii. Το  τρίγωνο  ΗΘΜ είναι ισοσκελές.  
(Μονάδες 5) 
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ΘΕΜΑ Γ : 

Γ.1. Να αποδείξετε ότι  αβ  ≤ 
ఈమ ା ఉమଶ   ≤ 

ఈయି ఉయఈିఉ , για  α ≠ β.  

(Μονάδες 10) 

Γ.2.  Αν ισχύει ότι │α – β  + 3 │= 3, να αποδείξετε ότι: 

α = β  ή α = β - 6. 

(Μονάδες 10) 

Γ.3. Να αποδείξετε ότι για κάθε πραγματικό αριθμό α ισχύει: 

│ α – 2 │ + │ α + 3 │ >  0. 

 (Μονάδες 5)  

ΘΕΜΑ Δ : 

Δ.1. Αν α, β ομόσημοι πραγματικοί αριθμοί, να αποδείξετε ότι:  

α  < β     
ଵఈ  >  ଵఉ  

(Μονάδες 5) 

Δ.2. Δίνεται η παράσταση: 

Α= ௫ర  ି ௫ య ା ଵଵ௫మ – ଵଵ௫ ௫య – ௫  

I. Nα βρείτε για ποιες τιμές του x  ορίζεται η παράσταση Α.  
(Μονάδες 4) 

II. Να αποδείξετε ότι Α = 
௫మା ଵଵ ௫ାଵ  . 

(Μονάδες 9) 
III. Αν x 𝜖 ( 2, 4), να αποδείξετε ότι Α 𝜖 (3, 9).  

(Μονάδες 7)  
 
 
 

ΚΑΛΗ ΤΥΧΗ ! 


