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Θέμα 1ο  (5 μονάδες) 

Δίνονται οι μη μηδενικοί αριθμοί  α , β   με  α β  , για τους οποίους ισχύει:  
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α. Να δείξετε ότι οι αριθμοί α , β  είναι αντίστροφοι. 

β. Να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης  
( )
( ) ( )

4
3 2 12

1 32

α β β
Κ

αβ α

− −

−
=

−
 . 

γ. Αν επιπλέον ισχύει 
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Θέμα 2ο  (5 μονάδες) 

Αν   1 α 2   και   3 β 4 , μεταξύ ποιων τιμών βρίσκονται οι παραστάσεις: 
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Θέμα 3ο  (5 μονάδες) 

Θεωρούμε τους πραγματικούς αριθμούς κ , λ  για τους οποίους ισχύει:  
2 2κ λ

κ λ 1
2

+
= − −   

α. Να υπολογίσετε τις τιμές των  κ  και  λ . 

β. Να αποδείξετε ότι  
2

2x
λ κ

x 1
 

+
 . Πότε ισχύουν οι ισότητες; 

γ. Να αποδείξετε ότι  
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Θέμα 4ο  (5 μονάδες) 

Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ με βάση ΒΓ. Στις πλευρές ΑΒ και ΑΓ θεωρούμε 

σημεία Δ και Ε αντίστοιχα, ώστε ΒΔ = ΓΕ και έστω Μ το μέσο της ΔΕ. 

α. Να αποδείξετε ότι η ΑΜ είναι διχοτόμος της γωνίας µΑ . 

β. Να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα ΒΔΜ και ΓΕΜ είναι ίσα. 

γ. Προεκτείνουμε τη ΔΕ κατά ίσα τμήματα ΔΖ και ΕΗ. Να αποδείξετε ότι ΒΖ = ΓΗ.  

 

Καλή Επιτυχία 


